PIMAS

Capitulo IV: Rectas Notables

CAPITULO IV: Rectas Notables

Ejercicio Introductorio: Observe el siguiente

mapa.

Una empresa dedicada a la venta de ropa tiene
tres sucursales: una en Santa Ana, otra en Tibas y

la ultima en Heredia.

Para reducir los costos de transporte, la empresa
esta buscando un punto que esté a la misma
distancia de cada sucursal para instalar ahi el

centro de produccion.

La pregunta es: dénde debe instalarse el centro

de produccion?

" 7 San Ratael

San Antonio ©
dﬁ Belén

Colon

T San José

A. Mediatrices

Para construir la mediatriz del segmento AB , encuentre dos puntos que equidisten de los extremos.

(Trace dos arcos con centro en A y otros dos con centro en B, los cuatro con el mismo radio, que debe ser mayor

AB
que 7 . Luego, trace la linea que une los puntos de interseccion)
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La mediatriz de un lado de un tridngulo es la recta

perpendicular al lado que pasa por su punto medio.

La mediatriz de un segmento es el conjunto de puntos
de un plano que equidistan de los extremos del

segmento.

Es decir, cualquier punto sobre la mediatriz de E

esta a la misma distancia de 4 que de B .

Las tres mediatrices de un triangulo son
concurrentes. El punto de interseccion se llama

circuncentro.

El circulo con centro en el circuncentro y que pasa por

los vértices del triangulo se llama circuncirculo.

La distancia del circuncentro a cualquiera de los

vértices del triangulo se llama circunradio.

En las siguientes figuras, 4', B' y C' representan los puntos medios de Rj Z? y AB respectivamente, y O el

circuncentro.

Acutdngulo: El circuncentro estd en el Rectdngulo: El circuncentro es el punto Obtusdngulo: El circuncentro estd
interior del tridngulo. medio del lado de mayor longitud (que en el exterior del tridngulo.
en un tridngulo rectdngulo se llama
hipotenusa).
4 - A f .
-
# o)
B o4
3 4
[ W e
» Observe que en el fridngulo rectdngulo el circuncentro coincide con el punto medio de la hipotenusa (O = A').
EJEMPLO 1. De acuerdo con los datos de la figura, MD es la mediatriz
A
de BC . Encuentre mZ/BDA.
D
40°
B M c
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Soluciones A.

EJEMPLO 1. De acuerdo con los datos de la figura, M D es la mediatriz de BC . Encuentre m/BDA.

El ABDC es isésceles, ya que el punto [D debe estar a la misma distancia de B y x A

C (propiedad de la mediatriz). X“/\f\
[20°

Entonces, /DBC = /DCB=>m/DBC =40° y por el teorema del angulo /
externo: mZ/BDA=m/DBC+m/DCB =40°+40°=80°. o

'U:l'-u\.\_\_\_\_

Ejercicio A.

| PARTE: En las figuras del circuncirculo de la pagina anterior, resalte con un color las mediatrices y con otro los

circunradios.

Il PARTE: Escribir F (Falso) 6 V (Verdadero) segun corresponda a la proposicion dada. Justifique su respuesta.

1. ___ Siunarecta pasa por el punto medio de un segmento, esta es la mediatriz del segmento.
2. __ Elcircuncentro de cualquier triangulo obtusangulo es exterior al triangulo.

3. ___ Sielcircuncentro de un tridngulo no es exterior a este, el triangulo es acutangulo.

4. __ Elcircuncentro de cualquier triangulo rectangulo es interior al triangulo.

5. ___ Si O eselcircuncentro del ADEF , el circunradio del triangulo es OE .

6. _ Eneltriangulo AABC, el circuncentro es O . Entonces 204 < BC .

lll PARTE: Construya en su cuaderno, con regla y compas, el circuncirculo de los triangulos con las siguientes

longitudes como lados.

1. (3cm,4cm,5€m) 2. (3,56m, 4cm, 4,50m) 3. (2,56m, 2cm, 4cm) 4, (3cm, 3cm, 4cm)
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B. Alturas

Las alturas de un ftriangulo son segmentos notables que se utilizan A
constantemente, ya que son determinantes para encontrar, con la féormula
bésica, el area de un triangulo.

—altura sobriwg

La altura sobre un lado es el segmento perpendicular a un lado de un tridngulo

que pasa por el vértice opuesto a dicho lado.

B.1 Propiedades de las alturas

Las tres alturas de un triangulo son concurrentes. El punto de interseccion se llama ortocentro.

La posicion de H , el ortocentro, depende de la clasificacion segun los angulos del triangulo:

Acutdngulo: El orfocentro estd en el | Rectdngulo: El ortocentro es el vértice | Obtusangulo: El ortocentro estd en

interior del tfridngulo. del dngulorecto H =B el exterior del tridngulo

(La altura sobre un cateto es el otro | (Debemos prolongar los lados

cateto). para dibujar las alturas)

A

» Observe que la altura dibujada desde un dngulo agudo de un fridngulo obtusdngulo es exterior al tridngulo.

EJEMPLO 2. Enel AABC , la medida del angulo ZB es 110°. Si AD es una altura, con D sobre la recta

FC, calcule la medida del ZDAB.
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Soluciones B.1

EJEMPLO 2. En el AABC, la medida del angulo ZB es 110°. Si AD es una altura, con D sobre la recta
A FC, calcule la medida del ZDAB.
Primero, veamos que como el triangulo es obtusangulo, para dibujar la altura sobre

BC es necesario prolongar este lado. Luego, mZABD =180°—-110°=70°.

10 El angulo ZADB es recto por la definicion de altura, y por suma de angulos internos

D B C  en AADB:
mZLDAB+90°+70°=180°= m£LDAB +160=180° = m~£DAB = 20°.

B.2 Formula basica de area

Las figuras planas determinan lo que llamamos superficies. Cuando hablamos de superficie nos referimos a una

forma plana. Tenemos superficies triangulares, rectangulares, cuadradas, circulares y de muchas otras formas.

Cuando nos referimos al area nos referimos a una comparacién del tamano de la superficie con respecto a un patron.

Por lo general, este patrén es un cuadrado cuyo lado es una unidad.

El area de una figura nos contesta la pregunta Cuantos cuadrados de lado

lul “caben” en esa superficie?

En la seccion de cuadrilateros daremos una justificacion de dénde vienen las

férmulas para encontrar el area que utilizamos generalmente.

Por el momento, es adecuado ver que la propiedad mas importante de las

alturas de un tridngulo es que nos permiten encontrar el area.

Sea AABC con AB=c,BC=a y CA=b.Si h,,h, y h, representan las alturas sobre a,by ¢ respectivamente,

ch ~ b-h -h
a-ly _ b _C > <, donde (ABC ) representa el drea del triangulo.

entonces (AB C ) =

» Ensintesis, el drea de un fridngulo es el producto de EJEMPLO 4. En la siguiente figura, encuentre
una base por su altura correspondiente dividido por (ABC).
dos.
A

EJEMPLO 3. En el AABC, a=4cm,h, =3cm

15ul
y h, =2cm . Calcule b . 12ul

B 16 ul D oy C
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Soluciones B.2

EJEMPLO 3.Enel AABC, a=4cm,h, =3cm y h,=2cm . Calcule b.

Podemos calcular el area del triangulo, ya que tenemos una base y su respectiva altura.
a- h 4 3 2 . .
(ABC) 2 = 6cm” . Pero este resultado debe ser igual al que obtenemos al calcular el area
b-h bz

2

b =6 =b=6cm.
7

(ABC)=

sobre la base b . Entonces, (ABC)

EJEMPLO 4. En la siguiente figura, encuentre (ABC) . A
6 15ul
—— 12ul
— _ , 25
La base BC mide 16+9 =25y, por la tanto, el area es (ABC) = =150ul
Z B 16 ul D oy C
Ejercicio B. lll PARTE:
I PARTE: En las figuras del ortocentro, en la pagina 1. En el AABC, la altura sobre BC mide 6¢cm. Si AB=9cm
anterior, resalte con un color las alturas. y BC = 6cm . ;cuanto mide la altura sobre 1B 2
Il PARTE: Escribir F (Falso) 6 V (Verdadero) segun 2. Calcule el area de AABC en las siguientes figuras:
corresponda a la proposicion dada. Justifique su a) b)
respuesta.
1. __ Elortocentro de un triangulo rectangulo es exterior al
triangulo.
— 46— 12,4——© —9.6ul 4|
2. _ Para dibujar las tres alturas de un triangulo
c) d)

obtusangulo, es necesario prolongar sus tres lados.

3. __ Sienel AABC acutangulo D es el pie de la altura
sobre E entonces el ZACD es recto. A\

4.  Enel AABC, mZB >90° y D es el pie de la altura ,_1,_, E———

. 16 i
sobre BC , entonces el mZBAC > m/£DAC .
3. Encuentre el area sombreada

5. _ Sienel AMNO, MN=NO y D es el pie de la

altura sobre N_O , entonces el ND=DO. 3

6. __ Enun tridngulo, la altura pasa por el punto medio del

lado opuesto. 2
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C. Bisectrices

A
La bisectriz de un angulo del tridngulo es el segmento que lo divide en dos
angulos congruentes.

B D 'c
A

Las tres bisectrices de un triangulo concurren en un punto que

llamaremos incentro [/ . El segmento perpendicular desde el incentro

hasta algun lado se llama inradio. El circulo con centroen I y que es

tangente a los lados del triangulo se llama incirculo. [ es el Unico 7

punto del tridngulo que esta a la misma distancia de los lados del

triangulo. r

En general, el pie de la bisectriz sobre un lado de un triangulo NO es el

punto medio.

EJEMPLO5. Enel AABC, BD es bisectrizdel ZABC con D sobre AC . Si m/DBC =25° y
m/ZACB =50°, encuentre el valor numérico de m/BAC —m/BDA.

» Como el pie de la bisectriz en general no es el punto medio del lado opuesto, necesitamos informaciéon adicional
para determinar la medida de los segmentos en que la bisectriz divide al lado opuesto. Esta informaciéon se

encuentra en el teorema de la bisectriz.

TEOREMA (DE LA BISECTRIZ) Si AD es la bisectriz interna del

e~ AB AC
L/ CAB , con D sobre el lado BC del AABC, entonces;: — = —.
BD CD
EJEMPLO 6. Encuentre los valores de las variables
a) b)
12 X
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Soluciones C.
EJEMPLO 5. En el AABC, BD es bisectrizdel ZABC con D sobre AC . Si m/DBC =25° y
m/ZACB =50°, encuentre el valor numérico de m/BAC —m/BDA.

Como BD es bisectriz del ZABC, entonces m/ABC = 50° y, por la suma de angulos »
internos en A4BC, y+50°+50°=180°= y =80°.

Por el teorema del angulo externo, x =25°+50°="75°. A A m

Entonces, el valor numérico pedido es: mZBAC —m/BDA =80°—75°=5°.

EJEMPLO 6. Encuentre los valores de las variables

15 10
Al aplicar el teorema de la bisectriz: E =— vy simplificando la primera fraccion:
X
4-10 40
= —, y para que esta proporcién se cumpla: x = ? =>x= ? =>x=8.

El otro segmento determinado por el pie de la bisectriz mide 11-4="7.

12
Entonces, al aplicar el teorema de la bisectriz: ? :7 =3= 7 , y esto es posible

Unicamentesi x=3-7 = x=21.

Ejercicio C. 3. 6.
I PARTE: En las siguientes figuras, el 4 BC - A
segmento dibujado en el interior del
triangulo  corresponde a una 6ul 4ul
bisectriz. Encuentre el valor de cada 2 x
variable. 3ul B D c
B c
1. Il PARTE: Resuelvas los siguientes
4. problemas.
m 10 1. Enel AABC, mZC=2m/Ay D es
’ el pie de la bisectriz del /B . Si
: 3 b * : m£DBA =30°, encuentre mZBDC .
5. 2. En un examen, un estudiante
establecié como siempre verdadera la
6 9 siguiente relacion: “Si mZABC = 48°
y mZDBA =24°, entonces BD esla
— = —— 4 x bisectriz de ZABC . Explique por qué

el estudiante esta equivocado.
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D. Medianas

Ejercicio Introductorio D.

(1) Considere el siguiente triangulo:

(2) Mida con una regla los lados del triangulo.

(3) Encuentre los puntos medios de los lados R’, AC y AB . Llamelos A',B' y C' respectivamente.

(4) Trace en color azul el segmento A'B'. Midalo y busque dos relaciones que tiene A'B' con AB.
» Un segmento que une dos puntos medios de los lados de un tridngulo se llama paralela media.
(5) Trace las otras dos paralelas medias en color azul.

(6) Un segmento que une el punto medio de un lado con el vértice opuesto se llama mediana. Trace las tres

medianas del triangulo en color rojo.
(7) Observe que las tres medianas se intersecan en un punto. Este punto se llama baricentro.
Denote el baricentro con G .
(8) Aproxime, midiendo con la regla los segmentos necesarios, las siguientes cantidades:

AG BG CcG

~ ~ ~ ~ ~ ~
~ ~ ~ ~ ~

G4' GB' GC'

(9) Dibuje segmentos perpendiculares desde G hasta los lados. Mida cada uno de estos segmentos para aproximar

(BGA'), (CGA'), (CGB"), (AGB'), (AGC") y (BGC'). ;Qué puede conjeturar?
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El segmento que va de un vértice al punto medio del

lado opuesto en un triangulo se llama mediana. sobre la hipotenusa es igual a

Las tres medianas de un tridngulo concurren en un

punto llamado baricentro.

AADBY ACDB son isésceles.

En un tridngulo rectangulo, la longitud de la mediana

la mitad de la

hipotenusa vy, por lo tanto, en la figura los triangulos

B
4 D ’ c
El Baricentro también es llamado centroide o
gravicentro. Ademas, el Baricentro divide a cada
mediana en razon 2:1. El Baricentro divide al tridngulo EJEMPLO 8. En el triangulo rectangulo AABC

en seis triangulos de igual area.

EJEMPLO 7. Enel AABC, D es el punto medio

de AB y G el baricentro.

recto en C, M es el punto medio de E y

a) Si (ABCG)= 28cm?, encuentre (ABC).

b) Si CD=15cm . Encuentre CG .

mZCMA =70°. Encuentre la medida del ZCBA .

> Enresumen, de acuerdo con los datos de la figura: > Para tridngulos isésceles y equilateros:

una altura.

es una bisectriz.

EJ_B_C:E es

/BAE = /EAC = AE

e  Enun tridngulo isésceles, las
rectas notables sobre la base
(lado posiblemente desigual)

coinciden.

1

Si M es el punto medio de

BC

mediana.
e Si MF J_Rf: MF es

una mediatriz.

= AM esuna

e Enun tridngulo equilatero
sobre cualquier lado, las rectas

coinciden.

e Ademas, el circuncentro, el

ortocentro, el incentro y el

baricentro son el mismo punto

llamado Punto de Euler (P)

216
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Soluciones D.

EJEMPLO 7.En el AABC , D es el punto medio de AB y G el baricentro.

a) Si (ABCG) =28cm’, encuentre (ABC).
Al dibujar la situacién, tenemos que el cuadrilatero estd formado por cuatro de

los seis triangulos que tienen la misma area y, por lo tanto, el area de cada uno

L 28 )
de estos triangulos debe ser 7 =T7cm”.

Luego, el area de todo el triangulo AABC es igual a seis veces ese valor, es

decir, (ABC) =6-7cm® =42cem*. B B

P

b) Si CD=15cm . Encuentre CG .

El baricentro divide a la mediana en dos segmentos de forma que la medida de

uno es el doble de la medida del otro y, por lo tanto, si denotamos con x la

medida del mas pequefio entonces el mas grande mide 2x.Luego, debemos

15
tener que x+2x=15 vy resolviendo 3x:15:x:?:x:5 y, por lo

[\

tanto, CG=2x=CG=2-5=10cm . "B
EJEMPLO 8. En el triangulo rectangulo AABC recto en C , M es el punto medio de AB y m/ZCMA="170°.
Encuentre la medida del ZCBA .

El segmento CM es la mediana sobre la hipotenusa, y recordemos que esto significa que

forma dos triangulos isésceles.

Entonces, los angulos ZMBC y ZMCB son congruentes. 70>

Como mZCMB =180°-70°=110°, entonces por la suma de angulos internos en

o

AMBC: x+x+110°=180°=2x=70°= x = 70 =35°.
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Ejercicio D.

I PARTE: En la siguiente pregunta cada uno de los incisos es independiente. Con respecto a un AABC, donde D

es el punto mediode BC y G es el baricentro.
1. Si AG =6cm, encuentre GD . 3. Si AD =12cm, encuentre AG .

2. Si AG=x+6y GD =18, encuentre 4D . 4. Si (AGB)=15cm’ encuentre (CGB).

Il PARTE: En cada una de las siguientes figuras, encuentre el valor de las variables.

1. Si AD es una mediana. 3. AC mediana

A 4
40° x 5  y+2 ¢ 12 D
B D C

2,
5 4. En la figura G es el baricentro, el area sombreada es
>/ 28cm®> y y es la distancia de G al lado que mide
5

/ l4cm .
\1

XA
—ldem—

lll PARTE: En cada paréntesis, escriba (1) si se refiere a una propiedad de las medianas, (2) si es de las bisectrices,

(3) si es de las alturas y (4) si es de las mediatrices.

( ) Es un segmento que divide en dos angulos ( ) En un tridngulo rectangulo, dos de ellas coinciden

congruentes un angulo del triangulo. con los catetos del triangulo.

( ) Concurren en el baricentro. ( ) Es una recta que pasa por el punto medio de un
. lado y por el vértice opuesto a ese lado.

( ) Es una recta perpendicular a un lado que pasa por yp P

el vértice opuesto. ( ) Concurren en el circuncentro.

( ) Concurren en el incentro. ( ) Su punto de interseccion es el centro del circulo
. inscrito.

( ) Es una recta perpendicular a un lado que pasa por

el punto medio de este. ( ) Su punto de interseccion es el centro del circulo

circunscrito.
( ) Concurren en el ortocentro.
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AUTOEVALUACION Rectas Notables

| PARTE: Seleccion Unica

1) Con base en los datos de la figura, el segmento MN es

una:
& M F
35° go®
N

A) Altura.

B) Bisectriz.

C) Mediana.

D) Mediatriz.

2) Enel AABC, con mZB=135°y mZA=20°. Si D

esta sobre la recta BC, de manera que 4D es una altura

del triangulo, se puede asegurar que:

A) DC<BC
B) AD> AB
C) m«LDAB>mZACB
D) mZACB>mZADB

3) Con base en los datos de la figura, donde AD es una
mediana, entonces la medida del angulo Z4DC

corresponde a:

A4
68°
4
C
B ‘_____,___,_._.—-—-JI
%
A) 1120
B) 134°
C) 56°
D) 68°

4) Considere las siguientes afirmaciones:

i) Si msABC =48°y m/DBC =24° entonces BD esla
bisectriz del LABC .

ii) Si I es el incentro del AABC, entonces

ZBAI = ZCAI .

De ellas son, con certeza, verdaderas:

A) Sololai).
B) Solo laii).
C) Ambas.

D) Ninguna.

5) De acuerdo con los datos de la figura, si AABCes
isésceles y AD es la bisectriz del /BAC entonces con
certeza se cumple que:

E

967

& N6
A)  m/ADC =96°
B) m/BCA=96°
C) msDAC=21°
D) m/BCD=21°

6) De acuerdo con los datos de la figura, si AM es una
mediana del ZBAC , entonces la mZAMC es:

B

M
A o
A)  100°
B) 50°
c) 90°
D) 80°
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7) De acuerdo con los datos de la figura, en la que AM es

la mediatriz del BC . Con certeza se cumple que AAMC es:

A

C M B

A) Acutangulo.
B) Rectangulo.
C) Escaleno.

D) Isosceles.

8) De acuerdo con los datos de la figura, si

M_NHO_P, ME = EN, la mediatriz de MN es la recta que

contiene los puntos:

I E N
[
O F P
A OyP
B) EyF
C) NyP
D) Oy N

9) De acuerdo con la figura, en el AABC, si AD es una
mediana, entonces con certeza se cumple que:
E

&
A) L ADB=/ADC
B) 4ZBAD=/CAD

C) BD=CD

D) AB=AC

10) De acuerdo con los datos de la figura, si AD es la

bisectriz del ZBAC y AB = A_C ¢cual es el valor o ?

B
i
J0° o o
A

A)  70°
B) 55°
C) 40°
D) 20°

11) De acuerdo con los datos de la figura, si BD es una
mediana del AABC, AD=BD, entonces ;jcudl es la
mZCBA?

B
a0°
A D C
A)  50°
B) 80°
c) 90°
D) 100°

12) De acuerdo con los datos de la figura, si AD es
bisectriz del ZBAC , entonces con certeza se cumple que

m/ABC es:

B

) c E
A)  35°
B) 50°
C)  60°
D) 70°
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13) De acuerdo con los datos de la figura, si EC es una

altura del AACD y AE = ED , entonces, en AABD , CE es

una:

E
E-D-C
o

A E D

A) Altura.

B) Bisectriz.

C) Mediana.

D) Mediatriz.

14) En la figura, O es el circuncentro del AABC , entonces,

con certeza:

¥ &
A) Eltriangulo AABC es acutangulo.
B) Eltriangulo A4ABC es rectangulo.
C) Eltriangulo AABC es obtusangulo.

D) No se puede asegurar ninguna de las anteriores.

15) La recta MN es la mediatriz del lado E del AABD
de manera que B-N-D. Considere las siguientes

afirmaciones:

i) El ABMD esisosceles.
i) AN LBD

De ellas son, con certeza, verdaderas:

A) Sololai).
B) Solo laii).
C) Ambas.

D) Ninguna.

16) Si el ortocentro de un triangulo coincide con el vértice

del angulo recto, entonces:

A) El tridngulo es con certeza acutangulo.
B) El triangulo es con certeza rectangulo.
C) Eltriangulo es con certeza obtusangulo.

D) No se puede asegurar ninguna de las anteriores.

17) Si el ortocentro de un triangulo estd en el exterior del

triangulo, entonces:

A) El tridngulo es con certeza acutangulo.
B) El triangulo es con certeza rectangulo.
C) El triangulo es con certeza obtusangulo.

D) No se puede asegurar ninguna de las anteriores.

18) En el AABC, con mZA=70° y mZB=80° y la
mediatriz sobre B_C lo interseca en M e interseca el lado

AC en E . Entonces, se puede asegurar que:

A)  BM <MC
B) EC>EB
C) mZABC+m/MEB =2m/BAC
D) B-E-4
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Il PARTE: Escribir F (Falso) 6 V (Verdadero) segun corresponda a la proposicién dada.

1. ___ Siunarecta es perpendicular a un segmento, entonces esta es la mediatriz del segmento.

2. __ Paradibujar las tres alturas de un triangulo acutangulo, es necesario prolongar sus tres lados.

3. __ Sienel AABC acutangulo, D es el pie de la altura sobre E entonces el ZADC es recto.

4. _  Enel AABC, m£B<90° y D es el pie de la altura sobre BC , entonces mZBAC > m£DAC .

5. _ Sienel AMNO, MN =NO y D es el pie de la altura sobre MO ,entonces el MO=2-0D .

6. __ Enun tridngulo, la bisectriz pasa por el punto medio del lado opuesto.

7. _ SimsBAD =38° y m/ZBAC =19°, entonces AC es la bisectriz del ZBAD .

8. ___ Enun triangulo, la altura correspondiente al lado mayor mide mas que la altura correspondiente al lado menor.
9. _ Sienel AABC,% es la mediana del lado E y De Z,’ , entonces AD = DC.

Il PARTE: Para el siguiente triangulo: £SUD = /DUT , MN es una mediatriz, el punto X equidista de los vértices

U,S y T .Complete correctamente las siguientes proporciones con respecto a las rectas notables.

1. Una altura del AUST es:

2. M esel deS_T.

3. Una mediana del AUST es

4. Una bisectriz del AUST es

5. Elpunto X esel del triangulo AUST .

6. R esel del triangulo AUST .

7. EI AUXT es con certeza un triangulo

8. ElI ANMT es con certeza un triangulo

9. EI AUST es con certeza un triangulo
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PIMAS

Capitulo IV: Rectas Notables

IV PARTE: Resuelva los siguientes problemas:

1.

a)
b)

c)

a)

b)

a)
b)
c)

d)

En el AABC isésceles, la medida del angulo ZABC es
126° . Si E es la altura de AABC, con D sobre la

recta BC , ¢cudl es la medida del ZDAC ?

En el AABC, D esta sobre el lado BC de forma que

AD es la bisectriz del /BAC. Si m/ABC =80° y
mZCDA =100°. Calcule la medida del ZACB .

En la siguiente figura, calcule la medida del ZAMC en

el caso de que: B

AM es una bisectriz. o M

AM es una altura.

AM es una mediana. A c

En un triangulo AABC, D es el punto medio de BC.Si
AD =18, encuentre GD donde G es el baricentro del

triangulo.

En el ADEF, H es el punto medio de DE y G el

baricentro.

Si (DEF)=18ul’, encuentre (DEG).

Si FG = 6ul , encuentre FH .

En la siguiente figura, / es la mediatriz del lado B_C

entonces:

Encuentre BC .

Encuentre mZPMC .
Encuentre mZBPA .

Si OB =15cm , encuentre OC .

a)

b)

c)

La mama de Juliana es ingeniera civil y sabe que todos
los objetos tienen un punto de equilibrio, es decir un
punto en el cual deben apoyarse para sostenerse. Un
dia Juliana queria construir un moévil de forma triangular
y le pregunté a su mama donde debia colocar el hilo
para que el mévil no se desequilibre. Su mama le ayudé
contestandole que lo podia averiguar con lo que

aprendié en el colegio.

Ayudale a Juliana construyendo un triangulo de cartulina

con lados 8cm,10cm y 14cm y encontrando los puntos

notables de ese triangulo.

,Cual de los puntos notables, sera el punto de
equilibrio? Verificalo colgando el triangulo desde el techo

con un hilo en los puntos notables.

¢ Cual de las propiedades de ese punto notable es la

que hace que ese sea el centro de equilibrio?

En el siguiente croquis se muestran tres autopistas que
delimitan una ciudad. Un empresario desea ubicar una
gasolinera en la ciudad de manera que la gasolinera

esté lo mas cerca posible de cada una de las autopistas.

Utiliza los conocimientos aprendidos en esta seccion para

explicarle al empresario donde es mas conveniente para él

construir la gasolinera.

g
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PIMAS Capitulo IV: Rectas Notables

V PARTE: En las siguientes figuras, encuentre los 4. AC mediana.

valores de las variables:

1.
A
x—2
12
6
B ¥ C 8 I

—x—A— g —

] 5. G baricentro.
2. G baricentro.

A
AG=x+4
GC=5
¢ G
B o D
x-12 8

ﬁ\
—4—A

X
: o !
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